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第一章　 简单应用题易错笔记

【例 １】 （２０１８ 全国军队文职） 现有 ８０ 人进行射击比赛， 所有人的总环数均不相

同， 小李的总环数排名为 ６１ 位， 小张的排名为倒数 ３６ 位， 小李与小张的排名之间有多

少位？

Ａ􀆰 １７ Ｂ􀆰 １６

Ｃ􀆰 １５ Ｄ􀆰 １４

【答案】 Ｃ

【正确率】 ３４％

【解析】 第一步， 本题考查基础应用题。

第二步， 小李的排名为 ６１ 位， 则其倒数排名为 ２０ 位， 则小张和小李之间有 ３６－２０

－１＝ １５ （位）。

因此， 选择 Ｃ 选项。

【例 ２】 （２０２０ 国家） 从一个装有水的水池中向外排水， 规定每周二、 四、 六每天

排出剩余水量的 １ ／ ３， 其余日期每天排出剩余水量的 １ ／ ２。 如此连续操作 ６ 天后， 水池

中剩余相当于总容量 １ ／ ７２ 的水。 问最开始时水池中的水量最多相当于总容量的：

Ａ􀆰 １ ／ ２ Ｂ􀆰 ５ ／ ８

Ｃ􀆰 １ ／ ４ Ｄ􀆰 ３ ／ ８

【答案】 Ａ

【正确率】 １９％

【解析】 第一步， 本题考查基础应用题。

第二步， 设最开始水池中的水量为总容量的 Ｘ， 分类考虑， 这连续六天分为两类

情况。

一类为： 出现 ３ 天排除剩余的水量的
１
３
和 ３ 天排除剩余的水量的

１
２
， 此时总水量×

１
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１
７２

＝总水量×Ｘ× ２
３
× １
２
× ２
３
× １
２
× ２
３
× １
２
， 解出 Ｘ＝ ３

８
。

一类为： 出现 ２ 天排除剩余的水量的
１
３
和 ４ 天排除剩余的水量的

１
２
， 此时总水量×

１
７２

＝总水量×Ｘ× １
２
× １
２
× ２
３
× １
２
× ２
３
× １
２
， 解出 Ｘ＝ １

２
。 最大为

１
２
。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ３】 （２０１７ 北京） 某工厂生产甲和乙两种产品， 甲产品的日产量是乙产品的

１􀆰 ５ 倍。 现工厂改进了乙产品的生产技术， 在保证产量不变的前提下， 其单件产品生产

能耗降低了 ２０％， 而每日工厂生产甲和乙两种产品的总能耗降低了 １０％。 则在改进后，

甲、 乙两种产品的单件生产能耗之比为：

Ａ􀆰 ２ ∶ ３ Ｂ􀆰 ３ ∶ ４

Ｃ􀆰 ４ ∶ ５ Ｄ􀆰 ５ ∶ ６

【答案】 Ｄ

【正确率】 ２２％

【解析】 第一步， 本题考查基础应用题， 用赋值法和方程法解题。

第二步， 根据甲产品的日产量是乙产品的 １􀆰 ５ 倍， 赋值乙的日产量为 ２， 则甲的日

产量为 ３。 设甲、 乙单件产品能耗分别为 ｘ， ｙ， 由乙单件能耗降低 ２０％得， 乙改进后单

件能耗为 （１－２０％） ｙ＝ ０􀆰 ８ｙ。

第三步， 改进前甲乙能耗之和为 ３ｘ＋２ｙ， 改进后甲乙能耗之和为 ３ｘ＋２×０􀆰 ８ｙ ＝ ３ｘ＋

１􀆰 ６ｙ。 根据总能耗降低 １０％可得， ３ｘ＋１􀆰 ６ｙ＝ （１－１０％） （３ｘ＋２ｙ）， 化简得
ｘ
ｙ
＝ ２

３
。

第四步， 改进后甲乙单件能耗比为
ｘ

０􀆰 ８ｙ
＝ ２
０􀆰 ８×３

＝ ５
６
。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ４】 （２０１７ 四川） 某单位决定减少该季度一次性纸杯的供应量， 同时将减少部

分的 １ ／ ３ 更换为玻璃杯， 该季度较上季度减少的纸杯数量是该季度纸杯数量的 ３ ／ ７， 两

季度的纸杯供应量共计 ２２１０ 个， 每个纸杯 ０􀆰 ２ 元， 每个玻璃杯 １􀆰 ８ 元， 那么该季度比

上季度多花了多少元钱？

２
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Ａ􀆰 １５６ Ｂ􀆰 １８２

Ｃ􀆰 ２０８ Ｄ􀆰 ２３４

【答案】 Ａ

【正确率】 ３６％

【解析】 第一步， 本题考查基础应用题。

第二步， 设上季度纸杯的供应量为 ｘ 个， 该季度为 ｙ 个。 由共计 ２２１０ 个知， ｘ＋ｙ ＝

２２１０； 由减少的纸杯数量是该季度纸杯数量的， 可知 ｘ－ｙ＝ ３
７
ｙ。 联立解得 ｘ＝ １３００， ｙ ＝

９１０。 由减少部分的
１
３
更换为玻璃杯知， 该季度玻璃杯有

１
３
× （ ３

７
×９１０） ＝ １３０ （个）。

第三步， 上季度花费资金为 ０􀆰 ２×１３００ ＝ ２６０ （元）， 该季度资金为 ０􀆰 ２×９１０＋１􀆰 ８×

１３０＝ ４１６ （元）， 该季度比上季度多花了 ４１６－２６０＝ １５６ （元）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ５】 （２０２０ 上海） 某果品公司计划安排 ６ 辆汽车运载 Ａ、 Ｂ、 Ｃ 三种水果共 ３２

吨进入某市销售， 要求每辆车只装同一种水果且必须装满， 根据下表提供的信息， 则

有 种安排车辆方案。

水果种类 Ａ Ｂ Ｃ

每辆汽车运载量 （吨） ６ ５ ４

Ａ􀆰 １ Ｂ􀆰 ２

Ｃ􀆰 ３ Ｄ􀆰 ４

【答案】 Ａ

【正确率】 １７％

【解析】 第一步， 本题考查不定方程。

第二步， 设运送三种水果的车辆数分别为 Ｘ、 Ｙ、 Ｚ， 根据题意可列式①Ｘ＋Ｙ＋Ｚ ＝

６； ②６Ｘ＋５Ｙ＋４Ｚ ＝ ３２， Ｘ、 Ｙ、 Ｚ 为车辆数都为正整数， ②中 ６Ｘ 和 ４Ｚ 都为偶数， 所以

Ｙ 必然是偶数， 且 Ｙ≤４， Ｙ＝ ２ 或 ４。 当 Ｙ＝ ４ 时 Ｘ＝ ２、 Ｚ＝ ０ 不符合题意， 故本题解只有

一组 Ｘ＝ ３、 Ｙ＝ ２、 Ｚ＝ １。

因此， 选择 Ａ 选项。

３
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【例 ６】 （２０２０ 国家） 某单位从理工大学、 政法大学和财经大学总计招聘应届毕业

生三百多人。 其中从理工大学招聘人数是政法大学和财经大学之和的 ８０％， 从政法大

学招聘的人数比财经大学多 ６０％。 问该单位至少再多招聘多少人， 就能将从这三所大

学招聘的应届生平均分配到 ７ 个部门？

Ａ􀆰 ６ Ｂ􀆰 ５

Ｃ􀆰 ４ Ｄ􀆰 ３

【答案】 Ａ

【正确率】 ２９％

【解析】 第一步， 本题考查基础应用题， 用方程法解题。

第二步， 设财经大学毕业生有 ２５ｘ 人， 那么政法大学的毕业生有 ４０ｘ 人， 那么政法

大学和财经大学共有 ６５ｘ 人， 则理工大学有 ８０％×６５ｘ＝ ５２ｘ （人）， 共有 ２５ｘ＋４０ｘ＋５２ｘ ＝

１１７ｘ （人）。 因为共有 ３００ 多人， 故 ｘ ＝ ３， 共有 １１７×３ ＝ ３５１ （人）， ３５１÷７ ＝ ５０……１，

至少再招聘 ６ 人才能使招聘的应届生平均分成 ７ 个小组。

因此， 选择 Ａ 选项。

４



数量易错题 （难题） 笔记　

第二章　 经典题型错题笔记

【例 １】 （２０２１ 广东） 某茶园需要在一定时间内完成采摘。 前 ４ 天安排了 ２０ 名采茶

工， 完成了五分之一的工作量。 如果再用 １０ 天完成全部采摘， 至少还需要增加（　 　 ）

名采茶工。

Ａ􀆰 １２ Ｂ􀆰 １１

Ｃ􀆰 １０ Ｄ􀆰 ９

【答案】 Ａ

【正确率】 ４３％

【解析】 第一步， 本题考查工程问题。

第二步， 设每名采茶工的效率均为 １， 则前 ４ 天完成了 ４×２０ ＝ ８０ 的工作量， 所以

总量为 ８０×５＝ ４００， 还剩 ４００－８０ ＝ ３２０ 的工作量。 需要 １０ 天采完， 每天需要 ３２０÷１０ ＝

３２ 名采茶工， 还需要增加 ３２－２０＝ １２ （名）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ２】 （２０１９ 辽宁） 在一块草场上老李养了若干头牛和若干只羊。 如果只有羊吃

草， 够吃 １６ 天； 如果第一天牛吃， 第二天羊吃， 这样交替， 正好整数天吃完； 如果第

一天羊吃， 第二天牛吃， 这样交替， 那么比上次轮流的做法多吃半天； 牛单独吃能够

吃（　 　 ）天。

Ａ􀆰 ８ Ｂ􀆰 ７

Ｃ􀆰 ６ Ｄ􀆰 ５

【答案】 Ａ

【正确率】 ４４％

【解析】 第一步， 本题考查工程问题。

第二步， 由题意可知在周期轮流的时候肯定不会轮流整数个 “牛＋羊” 的周期， 否

则将会是一样的天数， 不会差出半天。 那么可推断以牛开始轮流的方式， 最后剩余量

５
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可够牛吃半天； 以羊开始轮流的方式， 最后剩余量可够羊吃一天。

第三步， 赋值羊每天的食量为 １， 则牛每天的食量为 ２。 羊单独吃总量可够吃 １６ 天

即总量为 １６， 够牛单独吃 １６÷２＝ ８ （天）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ３】 （２０２１ 浙江） ＡＢ 两地间有县道连接， ＢＣ 两地间有高速公路连接， 且 ＡＢ

间路程是 ＢＣ 间路程的 ３ ／ ４。 郭某从 Ａ 地开车匀速前往 Ｂ 地， 到 Ｂ 地后以 ＡＢ 间 ２ 倍的

速度开往 Ｃ 地， 共用时 ２ 小时 ３０ 分。 由 Ｃ 地返回 Ａ 地时高速公路行驶速度不变， 县道

行驶速度比去程降低 １ ／ ３， 则返程用时为：

Ａ􀆰 ２ 小时 ４５ 分 Ｂ􀆰 ２ 小时 ５０ 分

Ｃ􀆰 ３ 小时 １０ 分 Ｄ􀆰 ３ 小时 １５ 分

【答案】 Ｄ

【正确率】 ２２％

【解析】 第一步， 本题考查行程问题。

第二步， 赋 ＡＢ 间路程为 ３， 则 ＢＣ 间路程为 ４； 设去时 ＡＢ 间速度为 ｖ， 则 ＢＣ 间速

度为 ２ｖ。 去时共用时 ２ 小时 ３０ 分， 即 １５０ 分钟， 有
３
ｖ
＋ ４
２ｖ

＝ １５０， 解得 ｖ＝ １
３０

， 则 ＢＣ 间

速度为
１
１５

。

第三步， 返程时高速公路速度不变， 即 ＢＣ 间速度不变， 仍为
１
１５

； ＡＣ 间速度降低

１
３
， 变为

１
３０

× （１－ １
３
） ＝ １

４５
。 所用时间为 ３÷ １

４５
＋４÷ １

１５
＝ ３×４５＋４×１５ ＝ １９５ （分钟）， 即 ３

小时 １５ 分钟。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ４】 （２０２０ 北京） 甲、 乙两船分别从上游的 Ａ 地和下游的 Ｂ 地同时出发相向匀

速行驶。 甲船 ２ 小时后到达 Ｂ 地， 随后立刻返航以原功率行驶， 在 ３ 小时后与乙船同

时到达 Ａ 地。 则两船如果同时从 Ａ 地出发前往 Ｂ 地， 甲船比乙船提前到达的时间在以

下哪个范围内？

Ａ􀆰 低于半小时 Ｂ􀆰 半小时—１ 小时之间

６
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Ｃ􀆰 １ 小时—１ 个半小时之间 Ｄ􀆰 高于 １ 个半小时

【答案】 Ｂ

【正确率】 ４３％

【解析】 第一步， 本题考查行程问题。

第二步， 根据题意， 有 ｓ＝ ２ （ｖ甲＋ｖ水） ＝ ３ （ ｖ甲－ｖ水） ＝ ５ （ ｖ乙 －ｖ水）， 则ｖ甲 ＝ ５ ｖ水，

ｖ乙 ＝ ３􀆰 ４ ｖ水， 令ｖ水 ＝ １， 则ｖ甲 ＝ ５， ｖ乙 ＝ ３􀆰 ４， ｓ ＝ １２。 则乙从上游到下游所需要的时间为

１２÷４􀆰 ４≈２􀆰 ７ （小时）， 所以甲比乙提前到达的时间为： ２􀆰 ７－２ ＝ ０􀆰 ７ （小时）， 在半个

小时到一个小时之间。

因此， 选择 Ｂ 选项。

【例 ５】 （２０１９ 四川下） 某商场做促销活动， 一次性购物不超过 ５００ 元的打九折优

惠； 超过 ５００ 元的， 其中 ５００ 元打九折优惠， 超过 ５００ 元部分打八折优惠。 小张购买的

商品需付款 ４９０ 元， 小李购买的商品比原价优惠了 １２０ 元。 如两人一起结账， 比分别结

账可节省多少元钱？

Ａ􀆰 １０ Ｂ􀆰 ２０

Ｃ􀆰 ３０ Ｄ􀆰 ５０

【答案】 Ｄ

【正确率】 ４４％

【解析】 解法一： 第一步， 本题考查经济利润问题， 属于分段计费类。

第二步， 小张买的商品折后 ４９０ 元， ５００ 元以内部分打九折是 ４５０ 元， 超出部分打

八折后是 ４０ 元， 则超出部分为 ４０÷０􀆰 ８ ＝ ５０ 元； 原价为 ５００＋５０＝ ５５０ （元）。

小李买的商品便宜 １２０ 元， ５００ 元以内部分便宜 ５０ 元， 超出部分便宜 ７０ 元， 则超

出部分为 ７０÷ （１－０􀆰 ８） ＝ ３５０ 元； 原价为 ５００＋３５０＝ ８５０ （元）。

第三步， 分别购买花费 ４９０＋ （８５０－１２０） ＝ １２２０ （元）， 一起结账花费 ５００×０􀆰 ９＋

（５５０＋８５０－５００） ×０􀆰 ８ ＝ １１７０ （元）， 可节省 １２２０－１１７０＝ ５０ （元）。

因此， 选择 Ｄ 选择。

解法二： 第一步， 本题考查经济利润问题， 属于分段计费类。

第二步， 小张、 小李付款的原价均超过 ５００ 元， 小张的商品无论是否与小李合并

支付， 均需 ４９０ 元， 而合并之后两人付款中的一个 ５００ 元由九折变为八折， 即节省 ５００

７
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×１０％ ＝ ５０ （元）。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ６】 （２０２０ 上海） 有甲、 乙两个瓶子， 甲瓶里装了 ２００ 毫升清水， 乙瓶里装了

２００ 毫升纯酒精。 第一次把 ２０ 毫升纯酒精由乙瓶倒入甲瓶， 第二次把甲瓶中 ２０ 毫升溶

液倒回乙瓶， 此时甲瓶里含有纯酒精的量 乙瓶里含水的量。

Ａ􀆰 大于 Ｂ􀆰 小于

Ｃ􀆰 等于 Ｄ􀆰 不能确定

【答案】 Ｃ

【正确率】 ３１％

【解析】 第一步， 本题考查溶液问题。

第二步， 甲瓶里含有纯酒精的量是 ２０× （１－ ２０
２２０

） ＝ ２０×１０
１１

； 乙瓶里含水量是 ２０×

２００
２２０

＝ ２０×１０
１１

， 二者相等。

因此， 选择 Ｃ 选项。
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第三章　 计数问题错题笔记

【例 １】 （２０２０ 国家） 环保局某科室需要对四种水样进行检测， 四种水样依次有 ５、

３、 ２、 ４ 份， 检测设备完成四种水样每一份的检测时间依次为 ８ 分钟、 ４ 分钟、 ６ 分钟、

７ 分钟。 已知该科室日最多可使用检测设备 ３８ 分钟， 如今天之内要完成尽可能多数量

样本的检测， 问有多少种不同的检测组合方式？

Ａ􀆰 ２０ Ｂ􀆰 １６

Ｃ􀆰 １０ Ｄ􀆰 ６

【答案】 Ｄ

【正确率】 ２８％

【解析】 第一步， 本题考查排列组合问题。

第二步， 要想完成检验的样本多， 应该尽可能的检验用时少的样本。 ４ 分钟的样本

３ 份共用时 １２ 分钟， ６ 分钟的样本 ２ 份共用时 １２ 分钟， 此时还剩 ３８－１２－１２ ＝ １４ （分

钟）， 还能够检验 ２ 个 ７ 分钟的样本。

第三步， 共有 Ｃ２
２×Ｃ３

３×Ｃ２
４ ＝ ６ （种） 方式。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ２】 （２０１９ 联考） 某小学组织 ６ 个年级的学生外出参观包括 Ａ 科技馆在内的 ６

个科技馆， 每个年级任选一个科技馆参观， 则有且只有两个年级选择 Ａ 科技馆的方案

共有：

Ａ􀆰 １８００ 种 Ｂ􀆰 １８７５０ 种

Ｃ􀆰 ３８００ 种 Ｄ􀆰 ９３７５ 种

【答案】 Ｄ

【正确率】 ２８％

【解析】 第一步， 本题考查排列组合问题， 属于分步排列组合问题。

第二步， 有且只有两个年级选择 Ａ 科技馆， 有 Ｃ２
６ ＝ １５ （种） 方案， 剩下的 ４ 个年

９
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级， 每个年级都有除了 Ａ 科技馆以外的剩余 ５ 个科技馆可选， 有 ５４ ＝ ６２５ （种） 方案。

第三步， 那么共有 １５×６２５＝ ９３７５ （种） 方案。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【拓展】 最后一步， 可用尾数法确定答案， 最终答案尾数为 ５， 只有 Ｄ 选项满足。

【例 ３】 （２０１９ 国家） 某单位要求职工参加 ２０ 课时线上教育课程， 其中政治理论

１０ 课时， 专业技能 １０ 课时。 可供选择的政治理论课共 ８ 门， 每门 ２ 课时； 可供选择的

专业技能课共 １０ 门， 其中 ２ 课时的有 ５ 门， １ 课时的有 ５ 门。 问可选择的课程组合共

有多少种？

Ａ􀆰 ５６５６ Ｂ􀆰 ５６００

Ｃ􀆰 １８４８ Ｄ􀆰 ６１６

【答案】 Ａ

【正确率】 ３９％

【解析】 第一步， 本题考查排列组合问题， 属于基础排列组合。

第二步， 政治理论课 ８ 门选择 ５ 门有Ｃ５
８ ＝ ５６ （种）。 专业技能可以分为 ３ 类情况：

①２ 课时的 ５ 门全选； ②２ 课时的 ５ 门选择 ４ 门， １ 课时的 ５ 门选择 ２ 门； ③２ 课时的 ５

门选择 ３ 门， １ 课时的 ５ 门选择 ４ 门， 共Ｃ５
５＋Ｃ４

５Ｃ２
５＋Ｃ３

５Ｃ４
５ ＝ １０１ （种）。

第三步， 分步用乘法， ５６×１０１＝ ５６５６ （种）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ４】 （２０１７ 国家） 某次知识竞赛试卷包括 ３ 道每题 １０ 分的甲类题， ２ 道每题 ２０

分的乙类题以及 １ 道 ３０ 分的丙类题。 参赛者赵某随机选择其中的部分试题作答并全部

答对， 其最终得分为 ７０ 分。 问赵某未选择丙类题的概率为多少？

Ａ􀆰 １ ／ ３ Ｂ􀆰 １ ／ ５

Ｃ􀆰 １ ／ ７ Ｄ􀆰 １ ／ ８

【答案】 Ｄ

【正确率】 ２４％

【解析】 第一步， 本题考查概率问题， 属于分类分步型。

第二步， 根据部分试题作答并全部答对得 ７０ 分， 讨论情况可能为：

①丙类题 １， 乙类题 ２， 有 １ 种；
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②丙类题 １， 乙类题 １， 甲类题 ２， 有 Ｃ１
２×Ｃ２

３ ＝ ６ （种）；

③乙类题 ２， 甲类题 ３， 有 １ 种；

共计 １＋６＋１＝ ８ （种）。

第三步， 未选择丙类题的有 １ 种， 故概率为
１
８
。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ５】 （２０１８ 陕西） 胜利小学的 ２２５ 名同学与红旗小学的 ２５６ 名同学一起春游，

将两所小学的同学混合在一起， 随机组合， 重新组织队伍， 要求每队人数相同且队伍

数尽可能少， 那么胜利小学的张华与红旗小学的张明出现在同一队伍的概率约为：

Ａ􀆰 １􀆰 ５％ Ｂ􀆰 ２􀆰 ５％

Ｃ􀆰 ３􀆰 ５％ Ｄ􀆰 ４􀆰 ５％

Ｅ􀆰 ５􀆰 ５％ Ｆ􀆰 ６􀆰 ５％

Ｇ􀆰 ７􀆰 ５％ Ｈ􀆰 ８􀆰 ５％

【答案】 Ｇ

【正确率】 １６％

【解析】 第一步， 本题考查概率问题， 属于基本概率。

第二步， 两所小学的同学混合之后的总人数为 ２２５＋２５６＝ ４８１ （人）， 要使每队人数

相等， 将 ４８１ 进行因式分解， 得到 ４８１＝ ３７×１３， 要使队伍数尽可能少， 则一共有 １３ 支

队伍， 每队 ３７ 人。 让张华先选择一个队伍， 此时还剩 ４８１－１＝ ４８０ （个） 位置可供张明

选择， 其中 ３７－１＝ ３６ （个） 位置与张华一队。

第三步， 那么张华和张明出现在同一支队伍的概率为： ３６
４８０

＝ ７􀆰 ５％。

因此， 选择 Ｇ 选项。

【例 ６】 （２０１９ 甘肃） 某宣传部门为喜迎伟大祖国 ７０ 华诞， 特组织 ｎ 名来自全国各

地的党员进行一次红色革命之旅的拓展活动。 已知每名参加活动的党员在活动前都互

相不认识， 且在活动中最少与除自己以外的另 １ 名党员互相认识。 问至少能找到多少

名党员， 他们在活动中新认识的人数相同？

Ａ􀆰 ２ Ｂ􀆰 ３
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Ｃ􀆰 ４ Ｄ􀆰 ｎ ／ ２

【答案】 Ａ

【正确率】 ２５％

【解析】 第一步， 本题考查最值问题。

第二步， 用赋值法解题， 假设 ｎ ＝ ２， 有甲乙两名党员， 对于甲而言， 与乙认识；

对于乙而言， 与甲认识。

第三步， 故至少能找到 ２ 名党员， 他们在活动中新认识的人数相同。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ７】 （２０１８ 北京） ５ 名职工在办公室里的分机号码都是 ２ 位数字， 且他们分机

号码最后一位的 ５ 个数字相加为 ３２， 最大的数比最小的大 ７ 且各不相同。 如将每个人

的分机号码个位和十位颠倒形成新的分机号， 则 ５ 个人新分机号码的 ５ 个 ２ 位数字之和

最大为：

Ａ􀆰 ３６５ Ｂ􀆰 ３９５

Ｃ􀆰 ４８２ Ｄ􀆰 ４９５

【答案】 Ａ

【正确率】 ３５％

【解析】 解法一： 第一步， 本题考查最值问题， 属于数列构造。

第二步， 想让数字之和最大， 则这五个两位数字的每一位都尽量的大， 第一位数

字也要尽可能的大， 最大均为 ９。 同时最后一位的数字要尽可能的大， 根据号码最后一

位最大的数字比最小的数字大 ７ 且各不相同， 则最大数字应为 ９， 最小数字应为 ２， 又

由于最后一位的 ５ 个数字之和为 ３２， 则其他三个职工的最后一位数字分别为 ８、 ７、 ６。

第三步， 颠倒之后的五位数字分别是 ９９、 ８９、 ７９、 ６９、 ２９， 他们的和为 ３６５。

因此， 选择 Ａ 选项。

解法二： 第一步， 本题考查最值问题， 属于数列构造。

第二步， 个位上的五个数字之和是 ３２， 都换成十位数后总和是 ３２０， 此时的个位数

字最多是 ９， 那么总和是 ３２０＋５×９＝ ３６５。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ８】 （２０１７ 陕西） 在一项课题研究中， 数据搜集方式有问卷调研、 当面访谈与
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电话访谈三种。 参加问卷调研的有 ２７ 人， 参加电话访谈的有 ２１ 人。 参加了三种数据搜

集方式的有 ５ 人， 既参加问卷调研又参加当面访谈的有 ９ 人， 既参加问卷调研又参加

电话访谈的有 １２ 人， 既参加当面访谈又参加电话访谈的有 ７ 人。 已知只参加当面访谈

的人数占数据搜集人员总数的 ２０％， 则数据搜集人员共有多少人？

Ａ􀆰 ４５ Ｂ􀆰 ５０

Ｃ􀆰 ５５ Ｄ􀆰 ６０

Ｅ􀆰 ６５ Ｆ􀆰 ７０

Ｇ􀆰 ７５ Ｈ􀆰 ８０

【答案】 Ａ

【正确率】 ３８％

【解析】 第一步， 本题考查容斥问题， 属于三集合容斥类， 用公式法解题。

第二步， 设参加数据搜集人员共有 ｘ 人， 则只参加当面访谈的人数为 ０􀆰 ２ｘ 人。 则

２７＋２１－１２＋０􀆰 ２ｘ＝ ｘ， 解得 ｘ＝ ４５。

因此， 选择 Ａ 选项。
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第四章　 几何问题错题笔记

【例 １】 （２０１８ 四川） 如图所示， 长方形恰好分为六个正方形， 其中最小的正方形

面积为 １ 平方厘米， 则这个长方形的面积是：

Ａ􀆰 １４３ 平方厘米 Ｂ􀆰 １３２ 平方厘米

Ｃ􀆰 １１０ 平方厘米 Ｄ􀆰 ９０ 平方厘米

【答案】 Ａ

【正确率】 ３６％

【解析】 第一步， 本题考查几何问题， 属于平面几何类。

第二步， 设正方形 Ｅ、 Ｆ 的边长为 ｘ 厘米， 则 Ｂ 正方形边长为 （２ｘ－１） 厘米， Ｄ

正方形边长为 （ｘ＋１） 厘米， Ｃ 正方形边长为 （ｘ＋２） 厘米。

第三步， 根据宽相等可以建立等式 （２ｘ－１） ＋ｘ＝ （ｘ＋２） ＋ （ｘ＋１）， 解得 ｘ＝ ４。

第四步， 宽为 （２ｘ－１） ＋ｘ＝ １１ （厘米）， 长为 ２ｘ－１＋ｘ＋２＝ １３ （厘米）。 面积为 １１×

１３＝ １４３ （平方厘米）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ２】 （２０２１ 联考） 太平洋上有一个圆形的平坦小岛， 岛上遍布森林， 闪电击中

处于小岛边缘的树木引发森林火灾 （如图所示）。 假设火线是以圆弧状往小岛深处推

进， 问当大火烧到小岛中心位置时， 过火面积占全岛面积的比例大约是多少？
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Ａ􀆰 ４５％ Ｂ􀆰 ４０％

Ｃ􀆰 ３５％ Ｄ􀆰 ３０％

【答案】 Ｂ

【正确率】 ３６％

【解析】 第一步， 本题考查几何问题， 属于平面几何类。

第二步， 当大火烧到小岛中心位置时， 火线的半径 （ＢＡ、 ＢＤ、 ＢＣ） 等于森林的半

径 （ＤＡ 和 ＤＣ）， 所以三角形 ＡＢＤ 为等边三角形， 四边形 ＡＢＣＤ 为菱形。 在等边三角形

ＤＡＢ 中， 角 ＡＤＯ 等于 ６０ 度， 所以 ＡＯ＝ ＡＤ
ｓｉｎ ６０° ＝

　 ３
２

ｒ， ＡＣ ＝ ２ＡＯ＝ 　 ３ ｒ， 菱形 ＡＢＣＤ 的面

积等于
１
２
ＡＣ×ＢＤ＝ １

２
×ｒ×　 ３ ｒ ＝

　 ３
２

ｒ２， 扇形 ＤＡＢＣ 圆心角为 １２０°， 所以面积为
１２０
３６０

π ｒ２ ＝

１
３
π ｒ２。 扇形 ＤＡＢＣ 面积减去菱形 ＡＢＣＤ 等于两个弓形的面积为

１
３
π ｒ２－

　 ３
２
ｒ２， 过火的面

积等于扇形的面积加上两个弓形的面积为
１
３
π ｒ２＋ １

３
π ｒ２－

　 ３
２
ｒ２ ＝ ２

３
π ｒ２－

　 ３
２
ｒ２。 森林的面

积为 πｒ２。

第三步， 过火面积占全岛面积的比例为

２
３
π ｒ２－

　 ３
２
ｒ２

π ｒ２
＝

２
３
π－

　 ３
２

π
， π 取 ３􀆰 １４， 该比

例约为 ４０％。
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因此， 选择 Ｂ 选项。

【例 ２】 （２０１７ 四川下） 土质房屋的墙壁底部有一个三棱柱的孔， 其纵截图 ＡＢＣ 如

下图所示， 房主用一个纵截面为三角形的木楔塞住这个孔， 为了塞进孔洞， 他用锤子

敲击木楔。 使木楔移动了 ４ 厘米 （ＣＤ） 且其底部 ＥＦ 与孔洞表面 ＢＧ 重合， 此时孔的高

度增加了 ３ 厘米 （ＡＧ）， 已知木楔底部 ＥＦ 高 ８ 厘米， 问孔的纵截面积增加了多少平方

厘米？

Ａ􀆰 ２６ Ｂ􀆰 ３０

Ｃ􀆰 ３２ Ｄ􀆰 ３６

【答案】 Ａ

【正确率】 ３９％

【解析】 第一步， 本题考查几何问题， 属于平面几何类。

第二步， 由题可知， 孔的纵截面增加的部分是梯形 ＡＣＤＧ 的面积。 由于△ＣＥＦ≌

△ＤＧＢ， 且△ＡＢＣ 为它们的公共部分， 则梯形 ＡＣＤＧ 的面积＝梯形 ＡＢＦＥ 的面积。

第三步， 由于锤子敲击木楔， 使其移动了 ４ 厘米， 则 ＥＦ＝ＧＢ＝ ８ 厘米， ＦＢ ＝ＣＤ＝ ４

厘米。 在梯形 ＡＢＦＥ 中， ＡＢ＝ＧＢ－ＡＧ＝ ８－３＝ ５ （厘米）， 所以梯形 ＡＢＦＥ 的面积＝ （ＡＢ＋

ＥＦ） ×ＦＢ÷２＝ （５＋８） ×４÷２＝ ２６ （平方厘米）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ４】 （２０２０ 国考） 一个无盖长方体饮料盒如下图所示， 其底面为正方形， 高为

２３ 厘米， 若插入一根足够细的不可弯折的吸管与底部接触， 已知插入饮料盒内的吸管

长度最大为 ２７ 厘米， 问饮料盒底面边长为多少厘米？
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Ａ􀆰 ５ 　 ２ Ｂ􀆰 ８

Ｃ􀆰 １０ Ｄ􀆰 １０ 　 ２

【答案】 Ｃ

【正确率】 ３４％

【解析】 第一步， 本题考查几何问题。

第二步， 如图所示， 插入饮料盒的吸管最大应为长方体的体对角线 ＢＨ， ＢＨ 与高

ＢＦ 及底面对角线 ＨＦ 构成一个直角三角形 ＢＦＨ。

第三步， 设底面正方形边长为 ａ 厘米， 则 ＨＦ 为
　 ２ ａ 厘米。 根据勾股定理有 ２７２ ＝

２ａ２＋２３２， 解得 ａ＝ １０。

因此， 选择 Ｃ 选项。
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第五章　 其他题型错题笔记

【例 １】 （２０１７ 黑龙江） 有一根 ９ 节的竹子， 其任意节与相邻节的长度成等差数列，

上面 ４ 节的长度共 ３ 尺， 下面 ３ 节的长度共 ４ 尺， 则从上到下第 ６ 节的长度为多少尺？

Ａ􀆰 ６６ ／ ６５ Ｂ􀆰 ６５ ／ ６６

Ｃ􀆰 ３３ ／ ３７ Ｄ􀆰 ３７ ／ ３３

【答案】 Ｄ

【正确率】 ２９％

【解析】 第一步， 本题考查数列问题。

第二步， 根据 “任意节与相邻节的长度成等差数列” 可知， 这 ９ 节的长度成等差

数列， 从上往下， 假设第 １ 节的长度为 ａ１， 公差是 ｄ， 则第 ２ 节至第 ９ 节的长度依次是

ａ１＋ｄ、 ａ１＋２ｄ……ａ１＋８ｄ。 根据题意可列方程： ａ１＋ （ａ１＋ｄ） ＋ （ａ１＋２ｄ） ＋ （ａ１＋３ｄ） ＝

３； （ａ１＋６ｄ） ＋ （ａ１＋７ｄ） ＋ （ａ１＋８ｄ） ＝ ４。 解得： ａ１ ＝
１３
２２

， ｄ＝ ７
６６

。

第三步， 所以， 从上到下第 ６ 节的长度为ａ１＋５ｄ＝
３７
３３

（尺）。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ２】 （２０１７ 四川） 某工厂周一至周六实行每天三班制 （早班、 中班、 晚班），

且每周日全体工作人员公休， 每班仅需要一名操作员工作， 现有五名操作员按固定顺

序轮流上班， 已知甲操作员 ２０１６ 年的国庆节 （周六） 当天是中班， 那么下一年的元

旦， 甲是什么班？

Ａ􀆰 早班 Ｂ􀆰 中班

Ｃ􀆰 晚班 Ｄ􀆰 公休

【答案】 Ｄ

【正确率】 ３１％
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【解析】 第一步， 本题考查星期日期问题。

第二步， ２０１６ 年的国庆节到下一年的元旦， 一共 ３０＋３０＋３１＋１ ＝ ９２ （天）， ９２÷７ ＝

１３…１， 即 １３ 周余 １ 天。 根据国庆节是周六， 所以下一年的元旦是周日， 由每周日全

体工作人员公休知， 下一年的元旦公休。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ３】 （２０１６ 国家） 某政府机关内甲、 乙两部门通过门户网站定期向社会发布消

息， 甲部门每隔 ２ 天、 乙部门每隔 ３ 天有一个发布日， 节假日无休。 问甲、 乙两部门

在一个自然月内最多有几天同时为发布日？

Ａ􀆰 ５ Ｂ􀆰 ２

Ｃ􀆰 ６ Ｄ􀆰 ３

【答案】 Ｄ

【正确率】 ３７％

【解析】 第一步， 本题考查循环周期问题。

第二步， 每隔 ２ 天即每 ３ 天， 每隔 ３ 天即每 ４ 天， ３ 和 ４ 的最小公倍数是 １２， 两部

门每 １２ 天会有一个 “同时发布日”。

第三步， 为了最多， 让两个部门 １ 号同时发布。 接下来的同时发布日只能是 １３ 号

和 ２５ 号， 所以一个月内最多有三个同时发布日。

因此， 选择 Ｄ 选项。

【例 ４】 （２０２０ 山东） 马拉松组委会在赛道中设置 １８ 个水站， 将赛道平均分为 １９

段。 送水车下午 １４： ００ 从起点出发匀速行驶， 每到一个站点停 １ 分钟时间卸下瓶装水，

到达终点之后原速返回起点且不再停站。 已知 １４： ２７， 送水车卸完第 ９ 个站的瓶装水，

问如果其到达终点后立刻返回， 什么时间能重新回到起点？

Ａ􀆰 １５： ３０ Ｂ􀆰 １５： ３２

Ｃ􀆰 １５： ３４ Ｄ􀆰 １５： ３６

【答案】 Ｃ

【正确率】 ４５％

【解析】 第一步， 本题考查植树问题。

第二步， 卸完第 ９ 个站的瓶装水， 说明已经走了 ９ 段， 卸了 ９ 次水， 共用时 １４：
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２７－１４： ００＝ ２７ （分钟）， 其中卸水用了 ９ 分钟， 那么走了 ９ 段用时 １８ 分钟， 则每段用

时 ２ 分钟。

第三步， 全程往返共 １９×２＝ ３８ 段， 用时 ３８×２ ＝ ７６ （分钟）， 卸水 １８ 次， 用 １８ 分

钟， 共需 ７６＋１８＝ ９４ （分钟）， １４： ００ 从起点出发， 则回到起点的时间为 １４： ００＋９４ 分

钟＝ １５： ３４。

因此， 选择 Ｃ 选项。

【例 ５】 （２０１８ 新疆） 为迎接检阅， 某连队挑选了 ６３ 名士兵组成 ７ 排 ９ 列的方阵。

若第一排从左到右的第 ３ 个士兵的位置为 （１， ３）， 问队伍中间的位置应记为：

Ａ􀆰 （４， ５） Ｂ􀆰 （５， ４）

Ｃ􀆰 （５， ５） Ｄ􀆰 （４， ４）

【答案】 Ａ

【正确率】 ５５％

【解析】 第一步， 本题考查方阵问题。

第二步， 第一排从左到右的第 ３ 个是 （１， ３）， 可知 １ 是排， ３ 是列。 ７ 排 ９ 列的

中间位置为第 ４ 排第 ５ 列， 按此标记法位置应记为 （４， ５）。

因此， 选择 Ａ 选项。

【例 ６】 （２０２０ 浙江） 火车站售票窗口一开始有若干乘客排队购票， 且之后每分钟

增加排队购票的乘客人数相同。 从开始办理购票手续到没有乘客排队， 若开放 ３ 个窗

口， 需耗时 ９０ 分钟， 若开放 ５ 个窗口， 则需耗时 ４５ 分钟。 问如果开放 ６ 个窗口， 需耗

时多少分钟？

Ａ􀆰 ３６ Ｂ􀆰 ３８

Ｃ􀆰 ４０ Ｄ􀆰 ４２

【答案】 Ａ

【正确率】 ３８％

【解析】 第一步， 本题考查牛吃草问题。

第二步， 设每分钟增加的乘客人数为 ｘ， 原来排队乘客人数为 ｙ， 根据牛吃草问题

公式 ｙ＝ （Ｎ－ｘ） ×Ｔ， 可以得到方程 ｙ ＝ （３－ｘ） ×９０①； ｙ ＝ （５－ｘ） ×４５②， 联立①②

解得 ｘ＝ １， ｙ＝ １８０。
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第三步， 设当开放 ６ 个窗口时需要 ｔ 分钟， 代入公式可以得到方程 １８０＝ （６－１） ｔ，

解得 ｔ＝ ３６。

因此， 选择 Ａ 选项。
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